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Esercizio 1 Si determinino dei vettori di Rn tali che

‖x‖1 = ‖x‖2 = ‖x‖∞,

‖x‖1 =
√

n ‖x‖2 = n ‖x‖∞.

Esercizio 2 Siano x e y vettori di Rn. Si dimostri, sfruttando le proprietà delle diadi, che

‖xyT ‖2 = ‖x‖2 ‖y‖2.

Esercizio 3 Si dimostri che la funzione f : Rn×n → R definita come f(A) = ρ(A) non è una norma
matriciale.

Esercizio 4 Si dimostri che

x → ‖x‖ =
n∑

i=1

|xi|
i

è una norma vettoriale e se ne disegni il cerchio unitario per n = 2.

Esercizio 5 Sia A ∈ Rn×n invertibile. Si dimostri che f(x) = ‖Ax‖∞ è una norma vettoriale su
Rn.

Esercizio 6 Si verifichi che la funzione di R2 definita come f(x1, x2) =
(√|x1|+

√|x2|
)2

non
definisce una norma vettoriale.

Esercizio 7 Sia A ∈ Rn×n una matrice simmetrica con autovalori positivi. Si dimostri che

f(x) =
√

xT Ax

definisce una norma vettoriale. Si analizzi dapprima il caso n = 2 con

A =

(
2 1
1 2

)
.
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