Foglio di esercizi n.4 - Calcolo Numerico
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Esercizio 1 Si determinino dei vettori di R™ tali che
1x[[r = lIxll2 = [[x[lo;
[l = v llxll2 = n |-

Esercizio 2 Siano x e y vettori di R™. Si dimostri, sfruttando le proprieta delle diadi, che

Tlla

1%y~ 2 = [1%]2 [[yl2-

Esercizio 3 Si dimostri che la funzione f : R"*"™ — R definita come f(A) = p(A) non & una norma
matriciale.

Esercizio 4 Si dimostri che
n
_ -
x— x| =Y
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¢ una norma vettoriale e se ne disegni il cerchio unitario per n = 2.

Esercizio 5 Sia A € R™*" invertibile. Si dimostri che f(x) = ||Ax||cc ¢ una norma vettoriale su
R".
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Esercizio 6 Si verifichi che la funzione di R? definita come f(x1,72) = (\/|£K1| + \/|£U2|) non

definisce una norma vettoriale.

Esercizio 7 Sia A € R™*" una matrice simmetrica con autovalori positivi. Si dimostri che
f(x) = vVxTAx

definisce una norma vettoriale. Si analizzi dapprima il caso n = 2 con

A:(fg)_



